Tronco de piramide

Es la porcién de piramide comprendida entre las bases y la seccion plana
determinada por un plano secante a la piramide y paralelo a su base.

A la base y a dicha seccion se les denomina bases del tronco de piramide;
sus caras laterales son regiones trapeciales, sus bases son regiones
poligonales semejantes y su altura es la distancia entre sus bases.
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En el grafico, se muestra un tronco de
piramide pentagonal.
Notacién: ABCDE - ABCDE

Area de la superficie lateral (Ay)

ASL=Z(Areas de las caras laterales)

Area de la superficie total (Ag)

Aristas basicas

Tronco de piramide regular

Es aquel tronco de piramide cuyas bases son regiones
poligonales regulares de modo que sus centros estan
sobre una misma recta perpendicular a dichas bases.
Sus caras laterales son regiones trapeciales isosceles
congruentes entre si, la altura de cada una de ellas se
denomina apotema del tronco de pirdmide.

AST=ASL+IB+IB’

Volumen (V)
V= }31 (B + B’ +4BB)

By IB’: drea de las bases

En el grifico, se muestra un tronco de pirdmide
regular «hexagonal».

Notacion

ABCDEF - ABCDEF

MN: apotema del tronco de pirdmide regular (MN =
ap)

Oy O’: centro de las bases (OO’ = h)

Area de la superficie lateral (A))

Ay =(p+p)ap

p: semiperimetro de la base ABCDEF
p: semiperimetro de la base ABC'D'E'F’



Nota Se cumple:

En un tronco de piramide cuyas bases tiene por areas VA + myB
Ay B (A < B), se tiene una seccién plana de area S S= Tmaen
paralela a las bases del tronco y que dista de dichas
bases menor y mayor m y n respectivamente.
Esfera
Es aquel sdlido generado por un semicirculo al girar 360°, en
torno a su didmetro. Area del circulo maximo (A
Plano secante A =nR?
360°C|D  Semicirculo o0
/ generado 4
/k@) Area de la superficie esférica (A;)
0 A(SE) = 4nR?
\>
Circulo
maximo Volumen de la esfera (V)
Eje de V, = 4 R
giro

Plano tangente

Nota
Segmento esférico de dos bases, es la porcion de esfera comprendida entre dos planos paralelos entre si y
secantes a la esfera.
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V,,: volumen del segmento esférico de dos bases
h: distancia entre los planos paralelos.

Trabajando en clase

Integral 2. Segun la figura, calcula el 4rea de la superficie es-

N < 1 férica.
1. Calcula el volumen de la siguiente esfera si el area

de la superficie esférica es 36mu’.



regular, calcula su volumen.
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4. Siel radio de una esfera es el cuadruple del radio

de otra, ;en qué razon estan sus volumenes?
Resolucion:
Graficando:

v 3Ry
e 2——
\E %n(R)3

Si el radio de una esfera es el triple del radio de
otra, jen qué razon estan sus volimenes?

Las areas de las bases de un tronco de piramide
son 3u’y 12u’. Calcula el lado de una base de un
prisma equivalente que tenga la misma altura y de
base cuadrada.

N
3. En el gréfico, se muestra un tronco de pirdimide = 7. En el grafico, T es punto de tangencia si mAP =

120°y TQ = 4(PQ) = 4u, calcula el area de la su-
perficie semiesférica.
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Se traza un plano secante a una esfera de modo que
la distancia del centro a dicho plano es 6u, ademas el
area de la seccion plana determinada de la esfera es
64nu. Calcula el volumen de la esfera.

Resolucion:

Graficando:

Plano

f? secante

I

Dato:
64nu’ = - 1’
64u =R’
8u=R<«
-~ D onm (Teorema de Pitagoras)
R?= 6"+ 12
R?= 6" + 82
—>R=10u
4 po_ 400

V.= _—_nR’*=_" v’
E 3 3

Se traza un plano secante a una esfera de modo
que la distancia del centro de dicho plano es 5u,
ademas el area de la seccion plana determinada
en la esfera es 144 nu®. Calcula el volumen de la
esfera.



10. Si el volumen de la esfera es 3_32nu3, calcula el vo-
lumen del cilindro.

11. Se tiene el segmento esférico, calcula el volumen
sih =6u, r,=2uyr, =4u.
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12. Si el volumen del cubo mostrado es 64u®, calcula
el volumen de la esfera circunscrita al cubo.

Resolucion:
Notar:
A
E Q
O )
) RN
P C R R
s E 0 C

Por dato: V_ =64u’ =0
4u=1_
=R= 21/5 u

SV = % TR? = 3243

13. Si el volumen del cubo mostrado es 216u?, calcula
el volumen de la esfera circunscrita al cubo.

14. En el grafico, se tiene un cilindro de revolucion.
Si T es punto de tangencia, CD = (AC)1/§ , BM
=3(AM) y MT = 47 u, calcula el volumen de la
semiesfera.

Advertencia pre

El area de la superficie semiesférica:

@ Ssemi = 3TCR2

O

esfera



