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QUINTO

MATRIZ INVERSA

Matriz singular y no singular

Sea «A» una matriz cuadrada. Definimos:

b SilAl = 0, decimos que A es una matriz singular
(no invertible)

D SilAl # 0, decimos que A es una matriz no sin-
gular (invertible)

Matriz inversa

Sea A una matriz cuadrada no singular, si existe una
unica matriz B cuadrada del mismo orden tal que
AB = BA =1, entonces definimos a B como la matriz
inversa de A.

D

Calculo de la matriz inversa
a) Deordenl

o= '-(2)

11

b) De orden 2

matriz
adjunta
—t—
Si A = (a b):>A-1:—1 (d ‘b)
cd [Al \-c a
Ejemplo:
(41 _ _
A==l =@e) - @ =10

3/10  -1/10
L1 (3 -1
Al—ﬁ(_z 4)—( 15 2/5 )

Operaciones elementales

Se llaman operaciones elementales por filas (o co-

lumnas) sobre una matriz:

< Al intercambio de dos filas (o columnas)

% A la multiplicacién de una fila (o columna)
por un escalar no nulo.

< A una fila (o columna) le sumamos el multi-

plo de otra fila (o columna)

¢) Deordenn>3
Se aplica el «<Método de Gauss - Jordan» donde a
partir de la matriz ampliada (A : I) por medio de
operaciones elementales por fila, se puede obte-
ner la nueva matriz ampliada (I: B) y se concluye
que B=A"%

de fila

(AiD) (I:B)
1 0 0
Ejemplo:SeaA=| 2 1 3 |.Calcula A
1 0 1

Obtenemos la matriz ampliada:

_— o O

1 00i10
2 1 3i0 1
10 1:00

f,+4£(-2) /1 0 0:i1 0 0
' -2 1
L+6ED 1o 0 1i-10 1
1 00 0 0
£+£(-3) [0 1 1 -3
00 1:i-10 1
I A
1 0 0
A'=|1 1 -3
-1 0 1

Teoremas

Sean A y B matrices cuadradas no singulares:
1. (AB)'=B' A"

2. (aA)t=Loan
P
3. (A=A
4. A =L
| Al



Trabajando en clase

Integral 5. Calcula la inversa de:
4 -3
Escribe verdadero (V) o falso (F) segtn corres- A= 2 5
ponda:
3 12 .
a) A =( ), es singular. () _
[ pesin o siac (] 2)ano(10)
3 6 3 4 1 2
b) B= (5 15), es no singular. () Calcula B - A
2 4 5
¢) C=[ 0 -3 6 | esinvertible. () 1 -3 40
0 0 - . Si:A= - =
7 7. StA (2 o)AB(6 2)
12 3 Calcula A™! - B!
d) D=4 5 6 | esnoinvertible. ()
8 16 24
UNMSM
_ X-4 x+2 o 8. SiAz(2 _41)/\B=(_3 21)
SiA=| x_» x | esuna matriz singular 3 > -

ademas Ax = B. Calcula la traza de «x»
Resolucion:

Por propiedad (1) A:-A'=1 vA'-A=1I
Calcula el conjunto de valores que puede tomar (2)AI=AVvIA=A
«X», i la matriz.

Calcula «x».

En la ecuaciéon matricial

x+2 x-1}\ . ) Ax=B
= 7% X tiene inversa o -
Multiplicamos por A™!
A1TAx=A"B
PUCP Ix=A"B
Calcula la matriz inversa de:
Ao 3 1 x=A"1-B

4 -7
Necesitamos A}, entonces:

ReSOlucion: |A| — (2)(4) _ (_1)(3) =11
Para el calculo de la matriz inversa A™!, necesita-

mos dos cosas: ) (4 1
& Al =3(7) - (@)(1) =25 a4 )
_ 4 1
. 7 -1 AI:L( )
e ain=(7 ) i3 2
7 -1 Luego:
_ 1(4 1 -3 2
() a4 1) )
Entonces: A™' = |di‘f| ): il253 11\-3 2 5 -1
_ 1 (—7 7 )_ -7/11 7/11)
“T1r\19 -8/ \19/11 -8/11

(75 125 N
A= 405 2325 - Traz(x) = i+(—)= -5



9. SiAz(‘O2 ;) R Bz(—l -1) Resolucién:

. 1201 0] gy [1271 0
34:i01 0-2i-3 1

Ademas Ax = B. Calcula la Traz(x)

fef |1 020 gs2) [T 0f2 1
. 11 1" 02 2 H
10. Sean las matrlcesAz(1 3)y —0 —2:-3 1] 0 1i3/2-1/2
| —
-1
B=ab) talesqueAB=(10) A
C d 01 -2 1
entonces, calcula el valor de «a + b + ¢ + d». A= 3/2 -1/2
UNI 2013-11 =
11.SiA=(2 5)B=(3 4)C=(4 5) 13.Calculalainvers.adeA=(£11 ;)
-12 2 -1 1 -1
Resuelve Ax + B = C utilizando el método de Gauss - Jordan
14. Calcula la matriz inversa de:
UNI 1 -1 0
. 12\ .0 . A=10 2 4
12. Calcula la inversa de A = ), utilizando el mé- 5 1 2

todo de Gauss - Jordan. utilizando el método de Gauss - Jordan



